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ABSTRAK 

 

Pada makalah ini akan dibuktikan bahwa:  
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dengan C  adalah konstanta terbaik, yang mana dapat dipandang sebagai 

perluasan dari ketaksamaan Hilbert. 
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1. PENDAHULUAN 
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yang mana dikenal  dengan   ketaksamaan Hilbert. [Hardy ,et.al., 1934]. 

Pada makalah ini akan dibuktikan bahwa: 
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dengan  adalah suatu konstanta positif. 

 

2. PEMBAHASAN 

Lemma 2.1    Misalkan  
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Dari fakta di atas, kita memandang kasus-kasus berikut. 

(i) Untuk BA  , maka  
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Jika ,0,1  BA  maka  
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dengan   adalah suatu konstanta terbaik. 

 

Bukti: Dengan ketaksamaan Hölder , diperoleh 
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Maka  ketaksamaan di atas dapat ditulis sebagai 

 
2

1

2

0

2

1

2

00 0

)()(.)()(
)(

)()(


















  
 

dyygydxxfxdydx
yxByxA

ygxf
  

Dengan lemma 2.1, diperoleh Cu )( , sehingga diperoleh: 

2

1

0

2
2

1

0

2

2

1

0

2
2

1

0

2

2

1

0

2
2

1

0

2

0 0

)()(

)()(

)()(
)(

)()(




























































 





 

dxxgdxxfC

dyygdxxfC

dyygCdxxfCdydx
yxByxA

ygxf

        (6) 

 

 

 

C



 
 
 
 

ISBN : 978-979-17763-3-2 

116 
 

Untuk 10   ,  misalkan:  
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Oleh karena itu: 



M
dxxgdxxfM

dxxgdxxfMdydx
yxByxA

ygxf













































  



 

2

1

0

2
2

1

0

2

2

1

0 0

22

0 0

)()(

)()(
)(

)()(

 

Karena )0()1(
1)1(

1
2

1

0






 



oCdtt
tBtA

, 

misalkan txy  , maka dengan persamaan (4), diperoleh: 

dtdx
tBtA

txx

dydx
yxByxA

yx
dydx

yxByxA

ygxf

x

 

  

 



 



 









1 1

2

1

2

1

1 1

2

1

2

1

0 0

1)1(

)(

)()(

)()(





 

)}1({
1

}
1)1(1)1(

{

}
1)1(1)1(

{

1)1(

1

0

2

1

1 0

2

1

1

0

2

1

1

0

1

2

1

1

1 1

2

1

1

oC

dxdt
tBtA

t
dt

tBtA

t
x

dxdt
tBtA

t
dt

tBtA

t
x

dtdx
tBtA

t
x

x

x

x


















 

 

 


 













 


















 



 
 
 
 

ISBN : 978-979-17763-3-2 

117 
 

Karena 0  cukup kecil, maka MoC  )1( . Sehingga MC  yang mana 

bertentangan dengan hipotesis. Sehingga C  adalah konstanta terbaik. 

                   □ 

3.  KESIMPULAN  

Kataksamaan Hilbert bentuk 
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)()(
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
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




   

  

dxxgdxxfdydx
yx

ygxf
  

dapat diperluas ke dalam bentuk 
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




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dengan C  adalah konstanta terbaik. 
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