BAB IV

PENUTUP

4.1. KESIMPULAN

Pendefinisian Fungsi Bervariasi Terbatas tak |elaaisketerkaitan interval
dan partisi. Interval dapat dibentuk menjadi beparpartisi dengan mengambil
sebarang titik pada interval, dimana titik-titiknga diambil menjadi batas dari
partisi pada interval.

Jika [a,b] adalah suatu interval, maka dapat diambil titiik-ti
Xg, X1, X2, ., Xy € [a,b] dengana = x5 < x; < x, < - < x,, = b dan dibentuk
menjadi partisi padfa, b]. Selanjutnya himpunan titik-titiR = {x,, x4, ..., x,}
disebut sebagai partisi paftgb], dan himpunan dari semua partisi péda]

disimbolkan dengamr|a, b].

Suatu fungsif : [a,b] — &, dikatakanbervariasi terbatas (bounded

variation) pada[a,b], jika terdapat konstant{ >0 dengan sifat untuk setiap

n

partisi P={x, X,.... X} pada[ab], berlakuzn:|Aif|:Z|f(>q)— f(x.)|<K .

i=1

Variasi fungsif pada[a,b] yang terkait dengan partift ={x, X, ..., X} pada

[ab] , ditulis V°(f,P) , diberikan dengan V2(f,P)=3"|f(x)- f (x.)|
i=1

Selanjutnya total variasi fungtsipada[a,b], dituliskanT?(f), didefinisikan

T2(f)= sup V> (f P).

PO a,b]
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Fungsi Bervariasi Terbatas memiliki beberapa sifantaranya adalah :

Diberikan fungsif :[a,b] - R. Fungsif bervariasi terbatas pada, b

jika dan hanya jikal’(f)= sup V" (f P )<.

pO a,b]
BV[a,b] ={ f|f:[ a l - Rfungsi bervariasi terbatas pada,b]} merupakan
ruang linear ata® .
Jika f:[ab] - R fungsi monoton, maka fungs$i bervariasi terbatas.
Jika f monoton naik pada intervéd, c] dan monoton turun pada interval
[c, b], maka fungsf bervariasi terbatas pada seldagp].
Jikaf fungsi monoton bagian demi bagian pada seJang], maka fungsif
bervariasi terbatas pafia, b].
Fungsi f :[ab] - R bervariasi terbatas pada,b] jika dan hanya jika
untuk setiapcll[a,b] , f bervariasi terbatas pafia c] dan[cb]. Lebih
lanjut T’ () =TS (f)+T2(f).
Jika f OBV[ab], maka f OBV[cd], untuk setiagc,d] C[a b.
Diberikan fungsi f :[ab] - R bervariasi terbatas padpz, b] , maka
f terbatas.
Diberikan fungsif,g:[a,b] - R. Jika f,gl0BV[ab], maka fg[1BV[a b
Diberikan f [0BV[a b] . Didefinisikan fungsi v, :[a,b] - R , dengan

v, (X) =T(f) untuk setiapx[[ab] , maka v, merupakan fungsi naik

monoton pad#a, by .
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11.Fungsi f OBV[ab] jika dan hanya jika fungsf dapat dinyatakan sebagai
selisih dua fungsi naik monoton padgb] .

12.Jika f kontinu pada[a, b] dan f' terbatas padda,b] maka f bervariasi

terbatas padpu, b].

4.2 SARAN

Pada penulisan ini dibahas mengenai Fungsi Besrafiarbatas, bagi
pembaca yang tertarik dengan masalah ini dapatnjoéfan penelitian untuk
mengembangkan dan memperluas pada pembahasan Bengsiasi Terbatas

pada Ruang Euclid®™.
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